
 นสพ.เดลินิวส์  ฉบบัวันพุธที่  15  ตุลาคม  2557 

 ตะลุยโจทย์ ม.ปลาย 
  

 วิชา PAT 1 :  คณิตศาสตร์ 
 ชุดที่ 1   (ตอนที่ 2/7)  

 
  

1. กําหนดให ไฮเพอรโบลารูปหนึ่งมีจุดศูนยกลางอยูที่จุด (3, -1) แกนสังยุคขนาน

แกน y ยาว 4 หนวย และผานจุด 








35 2,-  แลวจุดยอดจุดหนึ่งของ
ไฮเพอรโบลานี้ตรงกับจุดยอดของพาราโบลาในขอใด 

 1) y2 - 2y - 4x + 25 = 0 2) y2 - 2y - 4x + 1 = 0 
 3) x2 - 12x - 4y + 40 = 0 4) x2 - 4y - 4 = 0  
2. จงหาคาของ ∞→xlim x
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 เมื่อ Ai เปนเซตใดๆ และ n เปนจํานวนนับ ขอใดตอไปนี้ผิด 
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4. สมการ  1  x
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เปนราก โดย  a, b, c, d  เปนจํานวนจริง จงหาคาของ  a + 2b - c + d 
 1) 6 2) 3 3) 1 4) -1  
5. ถากราฟของฟงกชัน f แสดงในรูปขางลาง แลวสมการ f(f(x)) = 6 มีกี่คําตอบ   

x

y
(-2, 6) (1, 6)

(-7, -4)
(5, -6) 

 1) 2 2) 4 3) 5 4) 6  
6. มีจํานวนเต็มบวกทั้งหมดกี่จํานวนที่มีคาไมเกิน 2001 และเปนพหุคูณของ 3 

หรือ 4 แตไมใชพหุคูณของ 5 
 1) 768 2) 801 3) 934 4) 1067  
7. กลองใบหนึ่งมีสลากจํานวน 2n ใบ เมื่อ n ∈ N และเขียนหมายเลขกํากับไว  

ไมซ้ํากันจาก 1 ถึง 2n ถาสุมหยิบสลากมา 2 ใบพรอมๆ กัน ความนาจะเปนที่
จะไดใบหนึ่งหมายเลข n และอีกใบเปนจํานวนที่มากกวา n เทากับขอใด
ตอไปนี้ 
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เฉลย 
 
1. เฉลย 4) x2 - 4y - 4 = 0 
   วาดรูปตามโจทย 
 
 
   
 จะไดสมการอยูในรูป 2
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    ∴  a2 = 100
36  25 ×  = 32 

 ∴  สมการไฮเพอรโบลา คือ 2
2
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 จะไดจุดยอดของไฮเพอรโบลา คือ (3 ± 3, -1) = (6, -1), (0, -1) 
 จัดรูปตัวเลือก 4) ไดเปน x2 = 4y + 4 
    (x - 0)2 = 4(y + 1) 
 จะไดจุดยอดของพาราโบลา คือ (0, -1) ซึ่งตรงกับในไฮเพอรโบลา  
2. เฉลย 1) -1 
    หารทั้งเศษและสวนของฟงกชันดวย 2x  
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    เมื่อ x → ∞ จะได 2-x → 0 และ 8 ⋅ 2-x → 0 
    ดังนั้น ∞→xlim x
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3. เฉลย 3) 
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 1) ถูก เพราะ 
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1i=
U  [1, i] = {1}U [1, 2] U  ... U [1, n] = [1, n] 

 2) ถูก เพราะ 
n

1i=
U [i, i + 1) = [1, 2)U [2, 3)U  ... U [n, n + 1) = [1, n + 1) 

 3) ผิด เพราะ 
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 4) ถูก เพราะ 
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4. เฉลย 1) 6 
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 จะได a(x - 2)(x + 1)2(x + 2) + b(x - 1)(x + 1)2(x + 2) +  
  c(x - 1)(x - 2)(x + 2) + d(x - 1)(x - 2)(x + 1)2  =  0 
 ซึ่งมีราก คือ (2 - 3i) และ (1 + i)  Q  a, b, c, d ∈ R 
 ดังนั้น (2 + 3i) และ (1 - i) เปนรากของสมการดวย 
  ∴ a(x - 2)(x + 1)2(x + 2) + b(x - 1)(x + 1)2(x + 2) + 
   c(x - 1)(x - 2)(x + 2) + d(x - 1)(x - 2)(x + 1)2 
  = (x - 2 - 3i)(x - 2 + 3i)(x - 1 - i)(x - 1 + i) 
  = (x2 - 4x + 13)(x2 - 2x + 2).............................................. (*) 
 แทนคา x = 1 ใน (*)  จะได   -12a = 10 ∴ a = - 6

5  
 แทนคา x = 2 ใน (*)  จะได   36b = 18 ∴ b = 2

1  
 แทนคา x = -1 ใน (*)  จะได   6c = 90 ∴ c = 15 
 แทนคา x = -2 ใน (*)  จะได   12d = 250 ∴ d = 6

125  
 ∴  a + 2b - c + d = - 6
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125   =  6 
 
5. เฉลย 4) 6 
    จาก f(f(x)) = 6 จะไดวา f(x) = -2 หรือ f(x) = 1 
    เสนแนวนอน y = f(x) = -2 ตัดกราฟของ f สองครั้ง 
    ดังนั้น f(x) = -2 มี 2 คําตอบ 
    ทํานองเดียวกัน f(x) = 1 มี 4 คําตอบ 
    ดังนั้น f(f(x)) = 6 มี 2 + 4 = 6 คําตอบ  
6. เฉลย 2) 801 
    ในจํานวนเต็มบวกทีไ่มเกิน 2001 

     มี  








3
2001  = 667 จํานวนที่เปนพหุคูณของ 3 

     มี  








42001  = 500 จํานวนที่เปนพหุคูณของ 4 
 
 จํานวนที่เปนทั้งพหุคูณของ 3 และ 4 (ซึง่ก็คือพหุคูณของ 12)  
    มี 













12
2001  = 166 จํานวน  

 ดังนั้น ในจํานวนเต็มบวกที่ไมเกิน 2001 มีพหุคูณของ 3 หรือ 4 ทั้งหมด  
    667 + 500 - 166 = 1001 จํานวน  
 ใน 2001 จํานวนนี้ มีพหุคูณของ 5 ซึ่งตองเปนพหุคูณของ 15 หรือ 20 อยูทั้งหมด  
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60
2001  = 133 + 100 - 33 = 200 จํานวน 

 ดังนั้น ในจํานวนเต็มบวกทีไ่มเกิน 2001 มีพหุคูณของ 3 หรือ 4 แตไมใช
พหุคูณของ 5 ทั้งหมด  1001 - 200 = 801 จํานวน 

 หมายเหตุ : [x] = จํานวนเต็มมากที่สุดซึ่งนอยกวาหรือเทากับ x   
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 ไดหมายเลข n 
 ไดหมายเลขมากกวา  n  คือจํานวนตั้งแต n + 1, n + 2, n + 3, ..., n + n 
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